Lista 4, kurs wyréwnawczy
Funkcje trygonometryczne, cyklometryczne, hiperboliczne

1. Wyznaczy¢ dziedzine funkcji
) f(z) = loga(1 ~ 2cos ), ) 9(x) = /oy (v — )~ 2

¢) h(z) =log(V3 —tg x); d) p(x) =logy[l — logs (2* — 5z + 6)]

r? —3r+1 B 1
o) bla) = [T D) =

2. Okresli¢ dziedziny naturalne i przeciwdziedziny (zbiory wartosci) funk-
cji:

—
fla) = Vainz, ga) =1

N

i(z) = logsin (x — 3) + (16 — 2°)2,

x? =3+ 2

21342 k(x) = (arccoslog(x — 3))z.

j(x) = arcsin

3. Dana jest funkcja ¢ : (0,7) — R okreslona wzorem g(x) = log,(sin ).
Wyznaczy¢ g(B), gdzie B = [}, §].

4. Niech h : [-1,1] — R bedzie funkcja okreslona wzorem h(z) = /1 — 2.
Wyznaczyé h(C'), gdzie C' = (0, 1].

5. Z jakich funkcji elementarnych zlozone sa nastepujace funkcje:

a) y =sin’z; b)y={/(1+2)* ) y=logtyg x;

d) y=sin®(2z +1); €) y =5 f)y= Jlogy(e+1) 2.

6. Znajdz wzér oraz wykres funkcji odwrotnej do danej:

3r—1
:2_ z+1 —
fla)=2— e, gla) = T

. z+1 dla >0
j(@) =

h(z) =2® — 2242, i(z) = arcsin(z + 1) — 2,

z—1 dla <0

Uwaga: dziedzine rozwazanej funkcji dobraé¢ tak, aby funkcja odwrotna
istniala.



7. Obliczy¢

a) arcsin (_21), b) arccos (_\/g); c) arccos (_21), d) arctg (—V/3);

8. Oblicz wartosé¢ wyrazenia:

a)
arcsin (—z) + arctg 2x + arccos ,

jezeli arccos x = %”,

b)
2 arccos x + arcsin 2x — arctg 2x,
—T

jezeli arcsin v = =*.

9. Sporzadzi¢ wykresy funkcji

z—1
a) p(z) = =5 b) p(z) =logy(w —2) =3 ) qlw) =|logy xl;
r+1 dla = <0
d) f(z)={ 2*+22+1 dla 0<z<2 ;
log%x dla > 2

e) k(z) = 272 = 3[; f) f(z) = sgn (logy x); g) h(x) = sgn (cos )
h) g(x) = arcsin (x + ;), i) p(x) = g + arccos x.

9) f(@) = letll=la=1]; k) g(z) = ||lz+1]=2]; 1) h(z) = |2*—22-3];
m) p(z) = 1—sin2x; n) s(z) = |logy z|; o) k(x) = 2% n) p) ¢(x) = 2sin | cosz|;

1
r) s(z) = min{z, —}; ) t(z) = v — [7]
x
10. Uzasadnij prawdziwosé¢ wzordw:
sin(arccosz) = V1 — 2%, cos(arcsinz) = V1 — 22, arcsinz + arccosr = g,

sinh? z — cosh?z = 1, sinh®?z + cosh?z = cosh 2z,  2sinh x cosh z = sinh 2z.

11. Znalez¢ okres podstawowy funkcji:

f(z) =cos(3z +1), g(x)=sin’z, h(z)=sinz+ cosz.



